L'invention des logarithmes

« L’invention des logarithmes, en réduisant le temps passé aux calculs de quelques mois a quelques jours, double
pour ainsi dire la vie des astronomes » (Laplace)

La fin du XVIe siccle est I'époque des grands voyages maritimes et de la
découverte des lois régissant le mouvement des planétes (Copernic,
Kepler...).
Les mesures astronomiques, nécessaires pour la navigation, impliquent des
§ = e Ot | calculs compliqués. Les multiplications, divisions et extractions de racines
lLog ARITH MO ,._._5 o sont particuliérement longues et pénibles.
R S ORS Lt Pour simplifier ces calculs, on cherche a
B ! Ejutouc s e Tgonome construire des tables numériques a deux
it it s, colonnes, mettant en correspondance les
nombres de telle maniere qu’a la multiplication
de deux nombres de la colonne de gauche
corresponde ’addition de deux nombres de la
| colonne de droite.
e | W] La premiére table de ce type est publi¢e par
I'Ecossais John Neper en 1614, aprés quarante ans de
travail ! En voici un extrait (ci-contre).

1) Vérifier sur quelques exemples la propriété annoncée. 1.
Quel nombre doit-on écrire en face de 1 ?

0,69315

1
5
2
Quel nombre doit-on écrire en face de 21 ? de 22 ? 3| 1,09861
411,38629
2) Quand on divise deux nombres de la colonne de gauche, que peut-on dire de ceux de la 511,60944
colonne de droite ? En déduire les nombres a écrire en face de : 1,5 ; 0,5 ;0,1. 6[1,79176
71 1,94591
3) Pour désigner les nombres de la colonne de droite on invente le mot « logarithme » 812,07944
g g ’ 9]2,19722
forgé a partir des deux mots grecs logos (rapport) et arithmos (nombre entier naturel) : en 10 2:30259
effet si les nombres de gauche sont dans un rapport constant (c’est a dire en progression 11[2,39790
géométrique), alors ceux de droite sont a différence constante (c’est a dire en progression 12 2,48491
arithmétique). 13 | 2,56495
Vérifier cette propriété en considérant dans la premiére colonne les nombres 1,2,4,8,16. 12 gsgggg
1 . . . 16| 2,77259
4) Quand on éléve un nombre au carré, que peut-on dire de son logarithme ? 171283321
En déduire le logarithme de 100. 181 2.89037
19]2,94444
5) Quand on prend la racine carrée d'un nombre, que peut-on dire de son logarithme ? 20| 2,99573
En déduire le logarithme de NG g;
100

Ainsi, cette table raméne les multiplications a des additions, les divisions a des
soustractions, les extraction de racine carrée a des divisions par 2.

Un disciple de Neper, Briggs, publie en 1617 une autre table ayant les mémes propriétés, mais plus commode
pour les calculs : les logarithmes décimaux. Le Suisse Biirgi construit également, de fagon indépendante, une
table de logarithmes, qu'il publie en 1620.

Cinquante ans plus tard, I'invention du calcul différentiel (dérivées et intégrales) par Newton et Leibniz
permettra de découvrir que, en plus de ses propriétés pratiques, la fonction logarithme de Neper a un intérét
théorique considérable : non seulement elle a une dérivée remarquable, mais elle a un lien étroit avec la
fonction exponentielle !



